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FIELDS OF FUNDAMENTAL AND EQUIPPED OBJECTS 
OF COEQUIPPED HYPERSTRIP OF PROJECTIVE SPACE 

 

The giving normally s-coequipped hyperstrip sНm in a frame 
of 1st order R1 is given and the existence theorem of hyperstrip 
sНm is proved. The fields of Norden — Timofeev’s planes [4] 
and fields of geometrical objects in differential neighborhoods 
of 2nd and 3rd order of hyperstrip sНm are constructed. 
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КОМПЛЕКСЫ ЭЛЛИПТИЧЕСКИХ ПАРАБОЛОИДОВ 

 
В трехмерном аффинном пространстве рассматри-

ваются комплексы (трехпараметрические семейства) 
эллиптических параболоидов. Показано, что такие ком-
плексы существуют. Найдены геометрические свойства 
исследуемых многообразий. 

 

Ключевые слова: эллиптический параболоид, аф-
финное пространство, комплекс, многообразие, репер, 
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вершина параболоида, вектор, форма, система уравне-
ний Пфаффа, индикатриса, характеристическое много-
образие, фокальное многообразие, конгруэнция, дери-
вационные формулы, асимптотические линии. 

 
Отнесем комплекс 3  эллиптических параболоидов к репе-

ру },,{ ieAR   i, j, k, … = 1, 2, 3, который геометрически харак-
теризуется следующим образом: вершина репера совмещена с 
вершиной эллиптического параболоида, векторы 1e  и 2e  со-
пряжены и лежат в касательной плоскости эллиптического па-
раболоида в его вершине, вектор 3e  направлен по главному 
диаметру образующего элемента так, чтобы концы P1 и P2 соот-
ветственно векторов 31 ee   и 32 ee   лежали на параболоиде q. 

Уравнение эллиптического параболоида q в репере R со-
гласно [1] принимает вид: 

 .0)()( 32221  XXX   (1) 

Принимая формы ,11    ,22    1
3

3    за независи-
мые первичные, запишем систему уравнений Пфаффа ком-
плекса 3  в виде: 

 
i i k 2 2 k 2 1 2 k 3 1 2
i ik 3 3k 1 2 1k 1

3 1 2 3
2

A , A , B , ,

, 0 (по i не суммировать!).

         

   

     

  
  (2) 

Комплексы 3 существуют с произволом четырех функ-
ций трех аргументов [2]. 

Определение 1. Комплекс 3  эллиптических параболои-

дов, в котором индикатрисы векторов ie  описывают линии с 

касательными, параллельными вектору ,1e  а точка P1 при-
надлежит характеристическому многообразию [3], назовем 

комплексом .ˆ
3  

Согласно определению 1, система уравнений Пфаффа ком-

плекса 3̂  примет вид: 
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  (3) 

Комплексы 3̂  существуют с произволом одной функции 
одного аргумента [2]. 

Теорема 1. Характеристическое многообразие [3] эллип-
тического параболоида, ассоциированного с комплексом ,ˆ

3  

состоит из трех объектов: координатной прямой ),,( 3eA  
точки P1 и вершины эллиптического параболоида при ,1  
а при 1  в характеристическое многообразие добавляет-
ся еще один объект: координатная прямая ).,( 2eA  

Доказательство. Характеристическое многообразие эллип-
тического параболоида q, являющегося образующим элементом 
комплекса ,ˆ

3  задается следующей системой уравнений: 

 ,0)(,0,0)( 3121221121  XXXXXXXX   (4) 

откуда следует утверждение теоремы. 
Теорема 2. Фокальное многообразие [3] эллиптического пара-

болоида q, ассоциированного с комплексом 3̂ , состоит из двух 
объектов: точки P1 и вершины эллиптического параболоида q. 

Доказательство теоремы следует из того, что фокальное 
многообразие эллиптического параболоида, описывающего 
комплекс ,ˆ

3  задается системой уравнений, состоящей из 
уравнения (1) и системы уравнений (4). 

Теорема 3. Комплекс 3̂  обладает следующими геомет-
рическими свойствами: 

1) концы A1 и A2 координатных векторов 1e  и ,2e  каждая 

текущая точка координатной оси ),( 2eA  описывают конгру-
энции (двухпараметрические семейства) в координатной 
плоскости );,,( 21 eeA  

2) каждая текущая точка координатной прямой ),( 1eA  и 

конец A3 координатного вектора 3e  описывают комплексы в 
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координатной плоскости ),,( 21 eeA  и в параллельной ей плос-
кости соответственно; 

3) координатная плоскость ),,( 21 eeA  неподвижна. 
Доказательство. Обозначим текущие точки координатных 

прямых ),( 1eA  и ),,( 2eA  координатной плоскости ),,( 21 eeA  

соответственно через ).( i
i xM  Из системы (3) и деривацион-

ных формул репера R следует, что 
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  (5) 

Продифференцировав равенства (5) и пытаясь найти асим-
птотические линии соответствующих поверхностей, убежда-
емся в справедливости теоремы. 
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COMPLEXES OF ELLIPTIC PARABOLOIDS 

 

In three-dimensional affine space complexes (three-
parametrical families) of elliptic paraboloids are considered. It is 
shown that such complexes exist. Geometrical properties of re-
searched varieties are found. 




